Seconde - Chapitre 8

(1) L’ensemble des nombres vérifiant 'encadrement —1 <z <
4 forment l'intervalle [—1 ; 4[.

@ L’ensemble des nombres vérifiant I'inégalité x > 4 forment
Iintervalle ]4 ; —i—oo[.

(a) Tous les nombres de cet ensemble vérifient
I’encadrement :
—1l<x<4

@ Tous les nombres de cet ensemble vérifient
I’encadrement :
—-1l<z<4

@ Tous les mnombres de cet ensemble vérifient
I’encadrement :
-1<x<4

@ Tous les mnombres de cet ensemble vérifient
I’encadrement :
-1<z<4
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Compléter a laide des symboles € et ¢:

@3¢ ;[ ®osse[3]
(o) -3¢ [24] (d)1€]-0.2;3]

Notons A=[—-2;1]

0cA, —2eA, 3¢A, %gA et %eA

—-3<z<l

() v2 ¢ [2:3]
() 7€]3,1;4]

(a) 7 €)3,14; 5]
(c) 7¢]0,5;3,1]
(e %g]o;o,sz&[
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@ Voici la représentation de ces intervalles:
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La réunion des intervalles [—1;3] et [0;4] est:
[—1;3]U[0;4] =[-1;4]

@ @ Voici la représentation de ces intervalles:
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@ L’intersection des intervalles [—3;1] et [—1;2] est:
[—3;1]0[—1;2} = [—1 ; 1]

C.10
Voici la représentation des deux intervalles ]0 ; 4} et

[—2;5[:
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La réunion de ces intervalles s’exprime par:
}O;4]U[—2;5[: [—2;5[.
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@ Voici la représentation des deux intervalles ]72 ; ()[
et [71 ; 2] :
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@ L’intersection de ces intervalles s’exprime par :

}—2;0[0[—1;2} :[—1;0[.
=

Y [2;5[U[0; 4] = [0; 5]
(®) ]-152]n[3;5] =2
(© [254[n]-1;3[=[2;3]
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© 053 0L5 1 2
@@ e 18] = [0; 3]
¢ [0; 2] [ } [15 2]
(®) e [0;2]U]2;3] = [0; 3]
® [0;2]Nn]2;3] =2
(c) ® [033;2]U0,5; 1] = [0,33; 2]

® [0,33;2]N[0,5;1] =[05; 1]

@) () [3;5]U[0; 4] = [0; 5]
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® [-358]u[-2;2] = [-3; 3]
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© [F1:2Ju[4;7) = [-1;2] U [4; 7]
e —Jzz127127272712727777 71— oo

+00

+00

-1 2 4 7
@ (@ [3:5]n[05 4] = [3; 4]
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() [-3;3]n[-2;2] = [-2; 2]
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(@) [-1;4] () [1;4)u[—4;-1]

(o) [4;4]={4} () Voir(s)

() Ici les deux intervalles [—1;1] et
bre en commun.

Ainsi, I'intersection ne comprend aucun élément: On dit que
I’intersection est vide.

Ce qui se note: [—1;1]N[2;3]=

[2 ; 3] n’ont aucun nom-

Jrn—
-1 o) s 5
[~13m]U]v/235]=[~135]
® 3 ;
\ e .
—% 1,5 2 +00

]—00;2]U]=1,5;+00[=]—00; +00[=R
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Joos =V/3]N[=/3; +oo[={-/3}

(a) 1;2] @[1;2}

(#x) Ici les deux intervalles [—1;1] et
bre en commun.

Ainsi, Uintersection ne comprend aucun élément : On dit que
I’intersection est vide.

Ce qui se note: [-1;1]N[2;3]=2

(a) |—00;3]N[-2;5[=[-2;3]

@ L’utilisation de la calculatrice permet d’écrire:

5
§<3<7r<\/10

Ain?)i, on peut écrire:
[5 ; \/E[O[S;ﬂ'[: [3;71'[

@ On a le classement suivant des bornes de ces deux inter-
valles :

[2 ; 3] n’ont aucun nom-

—1—2< \/§<\/§<f
R IR EEE
[ C.19)
(a) [1;6[U[3;8]=[1;8]
[1;6[0[3;8]:[3;6[
® [-vas5[0]559] =[5 {5}
REHUEE
@}—oo;ﬂ]u]l;—l—oo[:]—OO;—f—OO[:R
}—oo;w]ﬂ]l;—i—oo[:]l;ﬂ']
(@ [2-3/=-1]=1
(b) I5+3/ =18 =8

(o) 2x(4=5) = 2x(-1)| = | - 2| =2
(d) |4x2 —5x7| = |8 — 35| = |-27| = 27
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(&) |7T+2/x|4—6] =[9]x|-2| =9x2 =18
(£) |2-3[x2| = |-1|x2 =1x2=2

15,5| + |—5,5| = 5,5+ 5,5 = 11

(h) |-5,5| — |4,5| =55 -4,5=1

(i) 12x3 -7 = -1 =1

(a) 2x|3x2 =7 — |5 — 3| =2x|6 — 7| — |2| = 2x|-1| — 2

=2x1-2=0
(b) |3x2 —4]x|3 — 5] = |6 — 4]x|—2| = |2|x2 = 2x2 = 4
©) 8—11x2[ _[8-22[ _|-14] 14 _
|4+5] 4 |—5] 545 10 0
2x4—7]  |8-17| 11
@ 3x3—12] [9—12] |-3] 3

(@) 2><’3><1—2’+1—2x‘§—2‘+1—2x‘—§‘+1
4 o 4 - 4

) 10 14 7
3|+]-3] 3+3 6 3 18
@ = :—:6)(7:—
- B
3 3 3

© ‘2><\2><5 — 12— 7‘ - ‘2><|—2| - 7‘ — |2x2 7]

—|-3| =3

@ |l5—4l+14=5l| = I+ -1 = 1+ 1/ = |2/ = 2
) ’2><\3—5|+2)—5=‘2><|—2|+2(—5=\2><2+2\—5

=6 -5=6-5=1

@ Nous savons que \/§< \/§ Ainsi, ﬁf\/g est un nom-

bre négatif. On en déduit:

V2-VBl=-(V2-V3) = V312

@ Sachant que 7>3, le nombre 3—7 est négatif. On en
déduit :
|3—m=m—3

@ Sachant que 1<4: |t —4|=—(n—4)=4—n7

@ @ d5:2) =3 @) d(1;7) =
(c)d(0;5) =5 (&) d(-2,5;0) =25
(£)d(-1;5)=6 () d(—3;—4) =
(h) d(~1;-5) =4 (i) d4;-2) =
() d(-25;-15) =1

z |y T—y d(z;y)
2 3 3
3 7 —4 4
-2 5 -7 7
1 -3 4 4
@ @ -1 —6 5 5

@ Suivant les valeurs de z et de y, les deux nombres z—y
et d(z;y) sont soit égaux, soit opposés.

C.26
(1) Représentons sur une droite graduée le nombre 3 et les
deux nombres ayant une distance de 5 du point précé-
dant :
-5 +5

m

4-3-2-1012 3456 78910

Les nombres étant & une distance de 5 du nombre 3 sont

—2et 8.
@ le-3/=>
d(z;3)=5

Les solutions de I’équation sont: S = { —2; 8}

&
(a) |zl =3

| —0]=3
La distance de = a 0 doit étre égale a 3.
Les solutions sont —3 et 3.

@) |z -2/=3

d(z;2)=3

Les solutions sont —1 et 5.
©) [z —4]=7

dlz;4) =7

Les solutions sont —3 et 11.
@  Jz+2(=3

lv —(=2)[ =3

dxz;—2)=3

Les solutions sont —5 et 1.
(e lz-4/=0

d(z;4)=0

La solution est 4.
@ |z —2/=-1

d(z;2) = -1

Cette question n’a pas de solution puisque qu’une dis-
tance est toujours positive.

-0 -3

Les nombres & une distance de 3 du nombre 4 sont: 1
et 7.
S={1;7}
(®) [z+2|=|z—(-2)|=d(2; -2) =1,
Les nombres & une distance de 1,5 du nombre -2 sont :
-3,5 et -0,5.
S={-35;-0,5}
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@ |z — 5| =d(z;5)=m
Les nombres a une distance de m du nombre 5 sont:
95— et d4.
S={b—m;5+n}

@ fo+ V5l = o = (~V5)| = dle:=V5) = V2
Les nombres & une distance de \/5 du nombre —\/5 sont :

—V5-/2 et —/5+V/2.

Ainsi, on a:

S {-V5-VEi VBV

@ Le nombre z vérifiant 'égalité |z—5|=|x—1| doit vérifier

également ’équation suivante:

d(z;5) =d(z;1)
Ainsi, les nombres x doivent étre a la méme distance du
nombre 5 que du nombre 1.
Ce nombre est nécessairement le milieu des points
d’abscisses 5 et 1, c’est-a-dire 3 .

S={3}

@ Le nombre z vérifiant ’égalité |z+2|=|x—2| doit vérifier
également 1’équation suivante:
d(z;—2)=d(z;2)
Ainsi, les nombres x doivent étre a la méme distance du
nombre —2 que du nombre 2.
Ce nombre est nécessairement le milieu des points
d’abscisses —2 et 2, c’est-a-dire 0 .

S={0}

eprésentons sur une droite graduée le nombre 3 et les

deux nombres ayant une distance de 5 du point précé-
dant :

-5 +5

/v\u

4-3-2-1012 3456 78 910

Les nombres étant & une distance de 5 du nombre 3 sont
—2 et 8.

@ L’ensemble des nombres x vérifiant la relation
d(x ;3) <5 forment Uintervalle [—2 ; 8].

@ Le nombre 3 est le centre de I'intervalle [—2 ; 8].

Le centre de I'intervalle [5; 9] est 7.

@ Le centre de l'intervalle [—2 ; 6] est 2.

@ Le centre de l'intervalle [O; 4] est 2.
@@xe[S;Q] = d(z,7)<2

(b) ze[-2;6] = d(z,2)<4

(o) ze[0;4] = d(z,2)<2

(1) 2—2| <1 équivaut & x€[1;3]
@ |z + (=3)| <1 équivaut & x€[2;4]
@ L’inéquation :

3x|lr 42| <1
1
|z — (=2)| < 3
Equivaut a:
T < [—2—}'—2—1-1}
3’ 3
ve -1,
37 3

@ |z+5|>2 équivaut & |z—(—5)|>2.
Qui a pour solution la réunion des intervalles suivants:
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